Concursul Pro-Performanta

Craiova 23.01.2016

Clasa A VIII-A

1. Scriem pe rand 84 de numere naturale distincte nenule astfel incat suma oricaror doua numere
vecine si fie un numar par.

a) Aratati ca oricum am alege sapte numere dintre acestea, exista doua care au diferenta divizibila
cu 12.

b) Demonstrati ca cea mai mica suma posibila a celor 84 de numere este patrat perfect.

2. Stim ca urmatoarele afirmatii sunt adevarate:

i) Daca Maria n-ar juca tenis, atunci Alinei i-ar placea matematica;

ii) Afirmatiile ”Maria joaca tenis” i ”Lucia nu e blonda” nu pot fi simultan adevarate;

iii) Daca Alinei i-ar placea matematica, atunci Maria ar juca tenis si Lucia ar fi blonda.

Din cele de mai sus, este adevarat ca ”Lucia e blondd”? Este adevarat ca Alinei 1i place matem-
atica? Explicati!

3. Pe un cerc se afla 2015 puncte verzi gi unul rogu. Care poligoane convexe cu varfurile in aceste
puncte sunt mai numeroase: cele numai cu varfuri verzi, sau cele care au si un varf rogu?

4. Doi copii deseneaza pe rand cate un disc de raza cel putin 1 gi cel mult 2 pe suprafata unui disc
de raza 2016, fara a iesi din conturul acestuia. Care copil are o strategie de a castiga, primul sau al
doilea, daca oricare doua discuri nu se intersecteaza? (pierde cel care nu mai poate desena un disc)

5. Fie a, b, c € N, a si b prime, care verifica egalitatea 3+/a + 5vb = ¢v/2. Calculti a + 3b — c.

6. Fie SABCD o piramida patrulatera regulata cu baza ABCD. Fie AM 1 SB, M € SB,
BN 1L SC,NeSC,CP 1L SD, PeSD,DQ 1L SA, Q € SA si R simetricul lui N fata de AC.
a) Demonstrati ca punctele B, R, ), D sunt coplanare.
b) Aflati masura unghiului dintre dreptele M P si RQ).
(G.M. 5/2012)



