Concursul Pro-Performanta

Craiova 23.01.2016

Clasa A IX-A

1. Fiecarui varf al unui heptagon regulat i se asociaza cate un numar natural ales la intdmplare.
Sa se arate ca putem alege 3 varfuri de aceeagi paritate care formeaza un triunghi isoscel.

2. Pe un rand sunt dispuse 38 de scaune pe care se ageaza 30 de persoane (fiecare persoana pe
cate un scaun). Exista patru scaune consecutive ocupate, indiferent de cum se ageaza persoanele?

3. O tabla de sah de dimensiune 6 x 6, este acoperita cu 18 piese de domino (fiecare domino
acopera exact doua patratele ale tablei). S& se arate ca, pentru orice acoperire, putem imparti tabla
in doua parti cu o linie dreapta fara a taia vreo piesa de domino.

4. Fie a, b, ¢ numere reale oarecare. Sa se arate ca existd un numaér real z astfel incat numerele
a+ x, b+ x, ¢ + x sunt irationale.

5. Sa se arate ca exista o infinitate de numere Intregi a, b, ¢, diferite oricare doua, astfel incat:

a+b+c—2=(a—0b)(b—c)(c—a).
(G.M. 3/2014)
6. In AABC se consideri bisectoarele (AM, (BN, (CP si I centrul cercului inscris in AABC.

—
a) Sa se exprime ﬁ si AM, cu ajutorul vectorilor ﬁ si AC.
b) Daca AM + BN + ﬁ = 6>, sa se arate ca AABC este echilateral.



